Corrigé

Exercice 1

29-0 2 9.1 1 9_9
w=f0)=gz=gu=Ff=1g=retw=/2=77
2 1 1 1
On 2 alors © 1 — g — = — = = 2 et — s — = — 0= =,
1 a alors @ Uy Uo 3 4 126 U Uy 4 4

La suite (u,) n’est donc pas arithmétique.

U u
De meéme, — #+ =2 = 0, et donc la suite (u,) n’est pas non plus géometrique.
Uo Uy

2. Pour tout x > 0,

oo —Ix(@+3)-2—-2)x1 =5
fla) = (z + 3)?2  (z+3)?
et donc,
x 0 400
-5 _
(r+3)? +

f \

3. On en déduite que la suite (u,) est décroissante.

Exercice 2

1. Le logarithme est défini sur IR} =]0; +oo[. f(x) est ainsi défini pour les valeurs réelles de x
telles que e* +e™* > 0.
Or pour tout réel x, e* > 0 et e > 0, donc e* + e~ > 0.

f est ainsi définie sur IR.

. . . 1
2. Ilm e =4+c0et lim e®*= lim — =0.
T—+00 T—+00 r—+oo T

Ainsi, par somme des limites, lim e® + e ¥ = 400, et, comme lim In(X) = 400, par

T—+00 X —+o0

composition des limites, lim In (e“” + e_”C) = lim In(X) = +o0.
T—400 X—+o00

3. Pour tout réel x,

f(z) =In (em + e*x) =In (em (1 + 6721)) =In(e”) +1In (1 + 6721) =xz+In (1 + 6721)
flx)=2+2 r+In(l+e ) =z+2

In(1+e %) =2

1_'_ e—2a: — 62

e =¢2—-1

—2z =1In(e* — 1)

[

1
x:—aln(ez—l)
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